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وقت :   دقیقهتاریخ :

تعداد سوالات: 22نام و نام خانوادگی :

آموزشگاه پرساموضوع ریاضی ۳( * پایه:معادلات و نامعادلات و تابع درجه دوم (معادله درجه دوم،معادلات و نامعادلات)، * پایه:معادلات و نامعادلات و تابع درجه دوم (تابع درجه دوم))

1.گزینه 2

 
معادله ي درجه ي دومی که ریشه هایش  واحد بیشتر از ریشه هاي معادله ي  می باشد به صورت زیر است:

 
پس کافی است  را به  تبدیل کنیم.

 
 
براي مقایسه با  معادله را بر  تقسیم می کنیم.

 

2.گزینه 2

 
اگر این معادله داراي یک ریشه ي مثبت و یک ریشه ي منفی باشد معادله ي  فقط یک ریشه دارد (زیرا امکان ندارد  برابر یک

 
مقدار منفی باشد) و شرط آن که یک معادله ي درجه ي دوم داراي دو ریشه ي متمایز مختلف العلامت باشد آن است که  باشد.

 

 
دقت کنید اگر معادله ي  داراي یک ریشه ي مضاعف مثبت باشد، نیز معادله ي  فقط یک جواب دارد.

 
 

پس جواب می شود:   . بنابراین گزینه ي دوم می تواند صحیح باشد.

3.گزینه 2
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صفحه 2

4.گزینه 1
روش اول: اگر  ریشه ي معادله ي جدید و  ریشه ي معادله ي قدیم باشد آن گاه:

 

روش دوم: ابتدا معادله ي درجه ي دومی مینویسیم که ریشه هایش معکوس ریشه هاي معادله ي درجه دوم داده شده باشد سپس معادله 
ي درجه ي دومی می نویسیم که ریشه هایش دو برابر ریشه هاي معادله ي درجه ي دوم بدست آمده باشد پس جاي  را عوض

کرده و سپس  را در  و  را در  ضرب کنیم.

 
این معادله را با  مقایسه می کنیم و داریم:

 
 

توجه کنید ریشه هاي معادله ي  عکس ریشه هاي معادله ي  است. و ریشه هاي معادله ي 
،  برابر ریشه هاي معادله ي  می باشند.

5.گزینه 1

 
اگر بخواهیم دو ریشه ي متمایز داشته باشیم  باید بزرگتر از صفر باشد پس داریم:

 

6.گزینه 4
خط  محور تقارن تابع درجه ي دوم داده شده است.

 

 
چون طول مثبت را خواسته پس  جواب مسأله است.

شرط آنکه معادله ي درجه دوم  فاقد ریشه ي حقیقی باشد، آن است که دلتاي 7.گزینه 1

 
معادله، منفی باشد. پس داریم:

 

 
معادله را به صورت  مرتب می کنیم. 8.گزینه 2
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صفحه 3

  

  

 
 غیر قابل قبول 

 

 قابل قبول  
 

9.گزینه 3

 
براي حل معادله ي  از روش تغییر متغیر بهره می گیریم. اگر به جاي عبارت  ،  قرار دهیم، داریم:

 

 
براي این که معادله ي داده شده در تست، دو جواب متمایز براي  داشته باشد، باید در معادله ي  یکی از

 
حالات زیر اتفاق بیفتد: 

 
 داراي دو ریشه ي حقیقی متمایز مثبت باشد، براي این منظور داریم:

   شرط وجود دو ریشه ي مثبت

 
  داراي یک ریشه ي صفر و یک ریشه ي مثبت باشد. براي این منظور باید  و  باشد. داریم:

حال از اجتماع مقادیر به دست آمده در  و  ، حدود  برابر است با: 
10.گزینه 1

می دانیم: 

 

 
اگر  و  ریشه هاي معادله باشند داریم: 11.گزینه 1

 

 
 

 :فرض مسأله
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صفحه 4

 
 

 
 

میدانیم براي نوشتن معادله ي درجه ي دومی که ریشههایش عکس ریشههاي معادله ي درجه ي دوم داده شدهاي باشد 12.گزینه 4
باید جاي  و  را عوض کنیم و براي نوشتن معادله ي درجه ي دومی که ریشههایش  واحد کمتر از ریشههاي معادله ي درجه ي دوم

 
داده شدهاي باشد باید  را به  تبدیل کنیم.

13.گزینه 1

 
 
چون جمع ضرایب این معادله صفر است پس حتماً یک ریشه ي معادله  است و معادله بر  بخشپذیر است.

 

بنابراین عبارت درجه ي سوم به صورت   تجزیه میشود یک ریشه ي این معادله  است پس
معادله ي درجه ي دوم در پرانتز دوم باید داراي  ریشه ي متمایز مثبت باشد (چون سوال گفته معادله داراي  ریشه ي حقیقی متمایز

 
مثبت باشد)

از اشتراك   به جواب  میرسیم.

 
بیشترین مقدار تابع درجه ي دوم همان عرض رأس سهمی است. 14.گزینه 1

 

تابع درجه ي دوم وقتی داراي  است که ضریب  منفی باشد پس فقط  قابل قبول است.

 
ابتدا با قرار دادن  در معادله ي داده شده،  را می یابیم: 15.گزینه 2

 

 
پس معادله به صورت  می شود. حال با تقسیم معادله بر  آن را به شکل زیر بازنویسی می کنیم: 
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صفحه 5

 
می دانیم مجموع دو ریشه ي دیگر که ریشه هاي معادله ي درجه دوم داخل پرانتز می باشند، برابر با   می شود.

 
ریشه هاي معادله ي داده شده را  و  در نظر می گیریم و طبق فرض  است. 16.گزینه 3

 
 :می دانیم

 
اگر در این مثلث طول قاعده را  و ارتفاع وارد بر آن را  بنامیم در این صورت  است. 17.گزینه 2

تابع درجه ي دوم:  

شرط آنکه یک معادله ي درجه ي دوم داراي دو ریشه ي متمایز مثبت باشد آن است که   و   و  18.گزینه 4

 
  باشد.

از اشتراك   و   و   به جواب  می رسیم.
اگر ریشه هاي معادله ي درجه ي دوم   را  و   بنامیم در این صورت  19.گزینه 4

 
  است. 

 
ها باشد) آن است که  و  باشد. شرط آنکه یک تابع درجه ي دوم همواره مثبت باشد (بالاي محور  20.گزینه 2

 
 

 
 

 
از اشتراك  و  به جواب  می رسیم.

اگر ریشه هاي معادله ي  را  و  در نظر بگیریم در این صورت ریشه هاي معادله ي  21.گزینه 3
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صفحه 6

 
 

 
 : داریم

 
 

 
 : معادله ي درجه ي دوم

،  و  شرط آنکه یک معادله ي درجه ي دوم داراي دو ریشه ي حقیقی منفی متمایز باشد آن است که  22.گزینه 4

 
 باشد.

 

 

 

 
از اشتراك جواب هاي  و  و  به جواب  می رسیم.
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